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“Il piano cartesiano e la retta”

Mappe, esercizi, approfondimenti



MAPPA ARGOMENTI

IL PIANO CARTESIANO

PUNTI E 
SEGMENTI

FUNZIONI 
LINEARI:
 LE RETTE

coefficien
te 

angolare

rette parallele
e 

perpendicolari

Punto medio 
di un 

segmento

Distanza 
fra due 
punti

Equazione 
della retta



La coppia di numeri (x ; y) si chiamano 
coordinate del punto P: 

x è l’ascissa y è l’ordinata. 
Si scrivono sempre in questo ordine: 

PRIMA la x, DOPO la y



DISTANZA TRA DUE PUNTI

P (X1;Y1)      Q (X2;Y2)    



DISTANZA TRA DUE PUNTI: esempio

P (-3; 4)      Q (1/2; -1)    

=

=

Distanza PQ



PUNTO MEDIO DI UN SEGMENTO



ESERCIZI

1. Dati i punti A (3;-2) e B (-5; 4):
• Rappresentali sul piano;
• Calcola la loro distanza;
• Calcola le coordinate del punto medio. 

2. Dati i punti A (0;-7) e B (1; 6):
•    Rappresentarli sul piano;

•    Calcolare la loro distanza;

•    Calcolare le coordinate del punto medio



EQUAZIONE DI UNA 
RETTA

FORMA ESPLICITA FORMA IMPLICITA

y = mx + q Ax + by + c = 0

y = 3x + 5 3x – y + 5 = 0 



COEFFICIENTE ANGOLARE DI UNA RETTA

FORMA ESPLICITA

y = mx + q

FORMA IMPLICITA

ax +by +c = 0

m

Esempio:

y = 3x + 5
 

m = 3

Esempio:

3x – y + 5 = 0

m = 



y = m x + q

RETTA 
PASSANTE 

PER 
L’ORIGINE

RETTA NON
PASSANTE PER 

L’ORIGINE

q = 0 q      0

y = 4 x Y = 6x + 9 



CASI PARTICOLARI DI RETTE

y = k
Rette 

parallele
all’asse x

y = x

Bisettrice del I 
e III

quadrante

x = k
Rette 

parallele
all’asse y y = - x

Bisettrice del 
II e IV

quadrante

X = 0  asse 
y

Y = 0  asse 
x

Esempi:
 

Y = 3    retta parallela all’asse x
X = 2    retta parallela all’asse y



y = xy = - x

x

y

x = 2

y = 3

Y = 0

X = 0



Date le seguenti rette 
Y = 3x – 1 
3 x + 2 y -5 = 0
X + 4 y – 3 = 0
Y = 5 x
6x – y = 0  

• Indica quali tra esse sono in forma implicita e quali in forma 
esplicita; 

• Calcola il coefficiente angolare di ogni retta;
• Indica quali tra esse passano per l’origine;
• Rappresentale nel piano cartesiano.

ESERCIZI



RETTE PARALLELE RETTE PERPENDICOLARI

HANNO LO STESSO 
COEFFICIENTE 

ANGOLARE

Y = m x + q
Y = m1 x + q1

PARALLELE  //
 

m = m1

Y = m x + q
Y = m1 x + q1

PERPENDICOLARI

m1 =    



Esempi di rette parallele e perpendicolari

1. Date le rette di equazione y = 3 x + 5   e   y = 3 x – 2
sono parallele perché hanno lo stesso coefficiente angolare  m = 3

2. Date le rette di equazione  y = 5 x -1   e  y =         x 
 
sono perpendicolari perché è l’opposto dell’inverso di 5



Esempi di rette parallele e perpendicolari

3. Date le rette in forma implicita 
2x – 4 y + 1 = 0  e   x – 2 y + 5 = 0 

sono parallele infatti hanno lo stesso coefficiente angolare 
                                                                                          m =

4. Date le rette in forma implicita 
3 x – 5 y + 2 = 0      e      15 x + 9 y – 2 = 0 

sono perpendicolari infatti 
I coefficienti sono antireciproci:

m1 =                        m2 = 



ESERCIZI

1. Date le rette di equazione 
x – 5y + 1 = 0                2x – 4y + 3 = 0                  x - 2y = 0
    x – 2y = 5                 y =      x – 6                          x – y + 2 = 0 

Individua tra esse le rette tra loro parallele

2. Date le rette di equazione 
x – y + 1 = 0            y + x – 3 = 0         3x + y = 2
6x – 2y – 7 = 0       3x – y + 5 = 0       x + 3y – 1 = 0

Individua tra esse le rette tra loro perpendicolari
                  



EQUAZIONE DI UNA RETTA passante per UN PUNTO P
e di COEFFICIENTE ANGOLARE m

DATO 1: m = 2

DATO 2:   P (3,4) 
              

1. scrivo il valore di m = 2
     nell’equazione:
     y = 2 x + q  

2.  sostituisco  
      le coordinate 
      del punto nell’equazione 
      della retta    4 = 2 · 3 + q
 
3. trovo il valore di q:
     4 = 6 + q          4 – 6 = q
     q = -2

4. scrivo l’equazione della
     retta:  y = 2 x - 2

y = m x + q

PRMO METODO



EQUAZIONE DI UNA RETTA passante per UN PUNTO P 
 e di COEFFICIENTE ANGOLARE m

DATO 1: m = -5

DATO 2:   P (x0; y0)

    P (3; 4) 
              

1. sostituisco 3 e 4 nella formula 
e ottengo  y – 4 = m (x – 3)

2.  sostituisco  - 5 ad m ed ottengo
 y – 4 = -5 (x – 3)
       
3. faccio i conti: y – 4 = -5x + 15

Y = -5x + 15 + 4
     
4. ottengo l’equazione della retta

y = -5x + 19

y – y0= m (x- x0)

SECONDO METODO



ESERCIZI

Scrivi l’equazione della retta passante per il punto P e con m indicato

1.  P(7, - 3)          m = - 1
2.  P(5, -1)            m = - 4
3.  P(2, 9)             m =
4.  P(0, 2)             m = - 7
 



Alcune volte il coefficiente angolare non viene fornito in maniera diretta, ma 

è necessario ricavarlo dal coefficiente angolare di altre rette 

Esempio

Scrivi l’equazione delle retta s passante per P(6, 3)  e  parallela alla 

retta di equazione r: 2x – 5y +1 = 0. 

s e r hanno lo stesso coefficiente angolare

Devo ricavare il coefficiente angolare di r e metto la retta in forma 

esplicita o applico la relazione opportuna 

OSSERVAZIONI



COEFFICIENTE ANGOLARE DI UNA 
RETTA 

PASSANTE PER DUE PUNTI 

A

B

X

y

       m =  



EQUAZIONE DI UNA RETTA 
PASSANTE PER DUE PUNTI 

P(X1,Y1)

Q(X2,Y2)

P(3,2)

Q(1,0)



ESERCITAZIONIESERCIZI

1. Scrivi l’equazione della retta passante per il punto p(4,-6) e parallela alla 
retta di equazione 2y – 9 =0

2.   Scrivi l’equazione della retta passante per il punto P(3, -2) e 
perpendicolare alla retta di equazione

                                                                                
3.   Scrivi l’equazione della retta passante per i punti A(2,2) e B(-3,-1)

4.   Scrivi l’equazione della retta passante per i punti A              e  B(-2, -1)



INTERSEZIONE TRA RETTE

RETTE:
3x - 2y - 5= 0
X + y – 5 = 0

Per ottenere le coordinate del punto P d’intersezione tra due rette 
risolviamo il sistema tra le equazioni delle due rette

P (3; 2)



1. Determina l’intersezione tra le rette 
x + 2y = 3  e   x – y = 0

                                                         
2. Determina l’intersezione delle rette 

2x + y = 5  e  y = 1
                                                         

ESERCIZI



FASCI DI RETTE 

FASCIO 
IMPROPRIO

FASCIO 
PROPRIO

L’insieme delle infinite 
rette con la stessa 

direzione/inclinazione 
(con lo stesso m)

L’insieme delle infinite 
rette passanti

per uno stesso punto detto 
Centro del fascioparallele ad una stessa 

retta che passa per O 
(0;0)



FASCIO IMPROPRIO

Retta per l’origine
y = mx

X

Y

Equazione di un fascio improprio

y = mx + K

fisso variabile



FASCIO PROPRIO

Centro del fascio

X

Y

C

C(x0 ; y0)  centro del fascio

Equazione di un fascio proprio

y – y0 = m (x – x0) 

variabile



Equazione della retta passante per un punto

P(x0 ; y0)

y – y0 = m (x – x0) 

L’equazione di un fascio proprio di rette di centro P coincide con l’equazione 
di una generica retta passante per P al variare.

L’unica retta esclusa da tale fascio è quella passante per P e parallela all’asse 
y, in quanto le rette parallele all’asse y non hanno coefficiente angolare. 

Per l’uso della formula indicata vedi gli esempi




